Chapitre VI Suites Premiére STI

Chapitre 6
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1 Fonctions affines :

1.1 Définitions

Définition 1 :
On dira que la fonction f définie sur R est une fonction affine si il existe deux réels a et b
tel que :

VeeR f(z)=ax+b

a est appelé coefficient directeur.
b est appelé ordonnée a l'origine.

Exemple1:

e La fonction f définie sur R par f(x) = 3z + 5 est une fonction affine, son coefficient
directeur est a = 3 , son ordonnée a 'origine est b = 5.

e La fonction g définie sur R par g(x) = —z est une fonction affine, son coefficient
directeur est a = —1 , son ordonnée a l'origine est b = 0.

Exercice1: Pour les fonctions suivantes, définies sur R, déterminer le coefficient directeur et
Iordonnée a l'origine des fonctions affines suivantes :

1. filz)=6z—4—x+8 2. folx) =2x(x—4) — (r+2)(2z + 5)

1.2 Variation

Propriété1:

e Une fonction affine est croissante sur R si son coefficient directeur est positif.

e Une fonction affine est décroissante sur R si son coefficient directeur est négatif.

e Une fonction affine est constante sur R si son coefficient directeur est nul.

Exemple 2:

e Le fonction f : z +— 5x — 3 est croissante sur R.

e Le fonction f : z +— —3x + 2 est décroissante sur R.

3
e Le fonction f:z — 3 est constante sur R.
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1.3 Courbe représentative

Propriété 2:

Soient a et b deux réels, et f la fonction affine définie sur R par f(z) = ax + b.

La courbe représentative de la fonction f est une droite passant par les points de coor-
données (0,b) et (1,a+ b).

-1 1 2
Exercice 2: Tracer les courbes des fonctions suivantes :

e fi(z)=—-3x+2 o fg(x):%x—l e f3(z)=x+1,5 o fu(r)=14
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2 Fonctions polyndémes du second degré :

2.1 Trindme

Définition 2 :
On dira que la fonction P définie sur R est un trinome si elle admettant une écriture
polynomiale soit :

J(a,b,c) €R* x R x R tel que Vo € R, P(z) = ax® + bz +c

Un trinome est aussi appelé polynome du second degré.

Exemple 3 :

e La fonction f définie sur R par f(z) = 322 — 2z 4 5 est un trinome, on identifie les
coefficients par : a =3 , b= -2, c= 5.

e La fonction g définie sur R par g(z) = —2? + 2 est un trinome, on identifie les
coefficients par : a = —1,6=0, c=2.

e La fonction h définie sur R par h(x) = 8x + 7 n’est pas un trinome, il s’agit d’une
fonction affine.

Exercice 3: Pour les fonctions suivantes, définies sur R, déterminer la forme polynomiale et
identifier les coefficients a, b et ¢ :

1. fi(z) = 2z —6)(1 — ) — 4x(3z + 5) 2. fo(z) =53z + 2)? — (22 — 3)?

2.2 Variation

Propriété 3:

Soient a (non nul) ,b et ¢ trois réels, et f le trindme définie sur R par f(z) = ax?® + bx +c.

e Si a positif, on obtient le tableau de variation :

X —0 b +o0
2a
+00 +00
ar’+bxr+c \ dac — b? /
4a
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e Si a négatif, on obtient le tableau de variation :

2a
4ac — b
ax?+bx+c / 4a \
—00 —00
Exemple 4 :
e Pour f(x) = 22? — 4z — 6.
Onaa=..... b= et c=..........
b
D e T
onc ———
Et f (i ) =
Ce qui donne le tableau :
T —00 +00
f(z)
Pour f(z) = —2? + Tz — 10.
Onaa=..... 0 1) = ocoonanc et c=.......
Donc —i = 5000000000900000600009900C
2a
Et f (i )| = decccnpacescnoncasoncnces
Ce qui donne le tableau :
T —00 +00
f(z)
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2.3 La parabole :

Définition 3 :
La représentation graphique d'un trinome est appelée une parabole dont 1’axe de symétrie
est la droite d’équation r = ——.
2a

Exemple 5 :

3 x

2 2

1t 1l

i 1
! 1\ P -3 -2 41 1
—92 1
Avec a >0 : 9|
Avec a < 0:

Exercice4 : Associer les fonctions a leur courbe :
1
1. f1($):2x2_|_3 3. fs(x) :—§$2+45E—4

2. folz) = 2% — 3z +2 4. fo(z) = =322 —x — 1
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3 Polynéme du troisiéme degré

3.1 Fonction cube

Définition 4 :

La fonction cube est définie sur R par

flz) =2’

3.2 Polynoéme du troisiéme degré

Définition 5 :
On dira que la fonction P définie sur R est un polynéme du troisiéme degré si elle admet-
tant une écriture polynomiale de degré 3, soit :

J(a,b,c,d) €ER* x R x R x R tel que Yz € R, P(2) = az® + bz +cx +d

Exemple6:
La fonction f définie par f(z) = 4(z — 1)(z — 2)(x — 3) est un polynéme du troisiéme
degré car :
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4 Racines d’un polynéme

Définition 6 :

Pour f un polynome, on appelle racine de f tout annulateur de la fonction.
On a donc :

x est un racine de f < f(z) =0

Exemple 7 :

Pour la fonction f(x) = 322 + 52 — 2 :

e 0 n’est pas une racine de f.

e —2 est un racine de f.

Exercice5: Pour f(x) = 32? + 5x — 2 :

1. Montrer que, pour tout réel x, on a :

Propriété 4 :

Pour ¢ un réel positif :

e ’=c&x= /coux=—/c

e P=ce =y

Exemple 8 :

e 12=25<zrx=50uz=-5

e =125 1=5
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